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Exercice 1 : On donne la matrice suivante : A = (al-]-) telle que pour tout
i€{1,23}et jE{1,23},a;; =2i—j

1. Ecrire la matrice A
2. Déterminer la matrice B = A% + 21,

Exercice 2 : On considére les matrices suivantes :
1 -1 3 2 0 -3
m=(} 79, a=(1 -1 2), p=(-11 o
0 1 1
1 -1 1 -1 0 2
1. Ecrire la matrice MT, matrice transposée de M.
2. Déterminer les matrices B et C définiespar: B=M'M etC=B + A
3. Calculer les produits DC et CD .
4. En déduire que la matrice D est inversible et donner son inverse D1,

Exercice 3 : Soit « € R, et A, la matrice de M5 (RR)définie par

4 -1 3
Aa=<2 2 1 )
a 1 a-2

1. Calculer le déterminant de 4,
2. Pour quelles valeursde a , A, estinversible.
3. Onpose a =5, déterminer A~1 la matrice inverse de Ac .

1 0
Exercice 4 (alamaison): Soit A = (2 1 )

3 -1
Donner AT, matrice transposée de A.
Calculer B=A4Ax AT et C= AT xA

Les matrices B et C sont-elles inversibles ? justifier .
Si oui, calculer leur inverse.

Y



Corrigée

Solution de ’exercice 1 :

A=(a;) i€{1,23} et j€{1,2,3} avec a;; =2i—

-La matrice A
a1 =2x1-1=1 ay=2x2—1=3 az; =2%x3-1=5
a,=2%x1-2=0 Ayy =2%X2—2=2 Az, =2X3—2=4
a3=2x1-3=-1 a,3=2%x2-3=1 a33=2x3—-3=3

1 0 -1
A=<3 2 1)
5 4 3
-On déterminer la matrice B = A? + 21,
1 0 -1 1 0 -1 -4 —4 -4
A2=A><A=<3 2 1>X<3 2 1>=<14 8 2)
5 4 3 5 4 3 32 20 8
—4 —4 —4 100
B=A2+213=<14 8 2>+2<0 1 0)
32 20 8 0 0 1
—4 —4 —4\ /2 0 0
=<14 8 2)+<0 2 0)
32 20 8 0 0 2

-2 -4 -4
=<14 10 2)

32 20 10

Solution de ’exercice 2 :
1 0 1 0 1 1 0
MT=(1 1 ,B=MTM=11(110)=121
0 1 1
0 1 0 1

1 1 0 1 -1 3 2 0 3
C=B+A=<1 2 1>+<1 -1 2>=<2 1 3)
0 1 1 1 -1 1 1 0 2
0
1
0

-3\/2 0 3 4—-3 0 6-6 1 0 0
0 2 1 3|=|1-2+2 1 —-3+3 =<0 1 0)
2 1 0 2 —-2+2 0 -3+4 0 0 1




2 0 3 2 0 -3 4-3 0 —6+6 1 0 0
CD=<2 1 3)(—1 1 O>=<4—1—3 1 —6+6>=<0 1 0)
1 0 2/\-1 0 2 2—2 0 -3+4 0 0 1

OnaDC = I3 = CD alors la matrice D est inversible et D™ = C

Solution de ’exercice 3 :

O R B RS LY O PEP o BT

A, estinversible si et seulement si detA, # 0

detd, # 0 & a # 6.



4 -1 3
As =2 2 1
5 1 3
1 ( A )t
4. (com 4g

€11 C12 (13
comAs =|C2z1 C22 C23],

C31 (32 C33

det As =—-3+#0

L’inversede A: A7l =

= (=1)it x { le déterminant d’ ordre inférieur }
B en éliminant la i°™€ ligne et la j]*™¢ colonne

R EEp
- |11 3|_6 |4 31 3 (323=_|g —1|=_9’
c1=|_2 1=—7,c32=—|‘2L §|=2, c31=|‘2L _21|=10
5 -1 -8 5 6 -7
comA5=<6 -3 —9), (comAs)t=<—1 -3 2)
-7 2 10 -8 -9 10

Donc

1/5 6 -7 -5/3 =2 7/3
A‘1=—§ -1 -3 2 |=(1/3 1 =-2/3
-8 -9 10 8/3 3 —10/3



